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Conceitos Basicos

ois elementos de um grafo sao adjacentes se:
© s3o um par de vértices que formam uma aresta.
@ sado duas arestas que incidem no mesmo vértice.

© s3o uma aresta e um dos vértices que a compoe.

Vo V1

V2 V3
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Coloracao total prépria

Definicao
Uma coloragao total prépria consiste na atribuicao de cores para as arestas e vértices
de um grafo de forma que para elementos adjacentes sejam atribuidas cores distintas.

2 3
® ;@
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Problema da Coloracdo Total

Definicao
Obter uma coloragdo total prépria de um grafo utilizando o menor niimero possivel de
cores. Tal nimero é denominado nidmero cromdtico total e é denotado por x”(G).

5 6 1 3 @ 2
© @ ©
4 2 2 3
X'(G) =10 V(G) =4
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Coloracao total distinta na vizinhanca

Uma coloracdo total distinta na vizinhanga consiste em uma coloragdo total prépria de
um grafo de forma que vértices adjacentes tenham conjuntos de cores distintos.

{0;1;2;3} {1;2;3;4}

{2;3;4:6} 6 {3:4;5;6}
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Problema da Coloracdo Total Distinta na Vizinhanca

Definicao

Encontrar o menor niimero de cores possivel para se obter uma coloracdo total distinta
na vizinhanca. Tal ndmero é chamado de nidmero cromatico total distinto na
vizinhanga e é denotado por x2(G).

{0;1;2;3} {1;2;3;4}
2

{0:2;3;4} 0 £0;1;3;4}
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Resultados Conhecidos

Teorema (Zhang et al. 2005)

Se G é um grafo com vértices adjacentes de grau maximo, entdo x7(G) > A(G) + 2.

Teorema (Zhang et al. 2005)

Se K, é um grafo completo com n vértices, entdo

" . A(K,)+2, senépar,
XalKn) = ({ A(Kp) + 3, sen éimpar
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Resultados Conhecidos

Teorema (Zhang et al. 2005)

Se C, é um ciclo com n > 4 vértices, entdo x2(C,) = 4.

Teorema (Zhang et al. 2005)

Se T, é uma drvore com n > 2. Entdo, x2(T,) = A(T) + 2 quando existem vértices
adjacentes de grau maximo e x7(T,) = A(T) + 1, caso contrario.
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Resultados Conhecidos

Teorema (Pedrotti e Mello, 2010)

Seja G um grafo indiferenga com A(G) par e sem vértices adjacentes de grau maximo.
Ent3o, x7(G) = A(G) + 1.

Teorema (Pedrotti e Mello, 2010)

Seja G um grafo indiferenca com A(G) impar e com vértices adjacentes de grau
méximo. Entdo, x7(G) = A(G) + 2.
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Poténcia de Caminho

Definicao

P,’,‘ é a k-ésima poténcia de um caminho com n vértices P,, onde existe uma aresta
vivj somente se |j — i| < k.

Vo U1 U2 U3 Vg
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DefinicOes necessarias

Vizinhanca Aberta
Conjunto de vértices que sido adjacentes a v e é denotado por N(v).

U1

Vg U3
N(v1) = {v3, va}
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DefinicOes necessarias

Pullback

Consiste em um fungdo f : V(H) — V/(G), de forma que se ij € E(G), entdo
f(i)f(j) € E(G) e f é injetora quando restrita a N(v).
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DefinicOes necessarias

Pullback

Consiste em um fungdo f : V(H) — V/(G), de forma que se ij € E(G), entdo
f(i)f(j) € E(G) e f é injetora quando restrita a N(v).

Vo ! U1
3 3
V3 0 @ (%) m
Vo U1 (% U3
K, P}
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DefinicOes necessarias

Pullback

Consiste em um fungdo f : V(H) — V/(G), de forma que se ij € E(G), entdo
f(i)f(j) € E(G) e f é injetora quando restrita a N(v).

Vo V1
2 4
3 3
S
V3 o @ () . 4 .
Vo U1 (%) Vs
K, Py
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Resultados

Proposicao

Se Pk é uma poténcia de caminho com n # 2k 4 1, ent3o existem vértices adjacentes
de grau maximo.

Vo U1 V2 V3 V4 Vs Vg U7
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Resultados

Teorema

Seja PX uma poténcia de caminho com n > 2k + 1, entdo x”(PX) = A(PK) + 2.

n

@
Vo 1 U9 V3 Vg V5 Vg v7
{1;2;3;4;5} {0;1;3;4:5;6; 7} {0:1;2:3;4; 7} {3;4;5;6}
{0;1;2;3} {2;3;4;5,6;7} {0;1;2;3;5;6; 7} {1:2:3;4:5}
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7(v;) = 2i (mod A(PY) 4 2)
o) = (i+3j)  (mod A(Fy) +2)
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Vo V1 (2] v3 V4 Us Vg VU7
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Exemplo
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Exemplo

Vo V1 Vo U3 V4 v

o
<

=
<

3
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Vo

Salgado, Omai e Almeida

Problema da Coloragdo Total Distinta na Vizinhanga em Poténcias de Caminhos



Salgado, Omai e Almeida Problema da Coloragdo Total Distinta na Vizinhanga em Poténcias de Caminhos



2i - 2j > (A(F,) +2)
2(i—j) > (2k +2)
i—j>(k+1)
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Exemplo

¢=(i+j+1) mod (A(PY) +2)
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Trabalhos Futuros

@ Resolver os casos em que k+1 < n < 2k e n é impar.
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